CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
“ PETRU MOROSAN-TRIDENT ”
Editia a XIV-a, Briila, 7.12.2019

Clasa a VII a

1. Fie dreptunghiul 4BCD cu 4B > BC . Bisectoarea unghiului £ (4BC) taie CD in O si AD in
P. Fie[ DT bisectoarea unghiului £(PDQ), T €(BP). DacaCT N AD ={M}si AT "CD ={S},
ardtati ca :1) 1) aDTC =aPTA ;2) SO =DM.

Prof. Daniela si Nicolae Stanicd,Bridila

Solutie:
AP = AB = DC ( aABAM 1isoscel si ABCD dreptunghi)
1) aDTC=aPTA (L.U.L.) PT = DT ( DT bisectoare si mediana in a PDQ) (2p)

m(LAPT) = m(LCDT) = 45"

2) Din aceastd congruentd avem: AT =TC,XPAT = XDCT si £PTA=DTC (1)
Dar m(£PTA)=90°+m(LDTA) = m(LATC)+ m(£DTA)=m(£DTC) ( conform (1)), deci
m(£LATC)=90° (2) (2p).

dreptunghice conform (2)

Avem acum: ASTC =aMTA (C.U.) CT = AT conform (1) = SC =AM , de unde rezulta
ASCT = XMAT conform (1)

cd SC =AM sicum 4D =BC =CQ, obtinem MD =SQ. (2p)

2. Fie triunghiul A 4BC si M,N,P simetricele punctelor 4, B, C fata de centrul de greutate G al
triunghiului aABC . Arétati ca:
1) aABC =aMNP
1 1
2) Aye=App=A4pcn = 5 A e = 5 Ayp-
Prof. Daniela Tilinca si Adriana Mihdila, Brdila



Solutie:

1) Fie R, T,S respectiv mijloacele segmentelor BC, AB, AC

Fie G centru de greutate al triunghiului AABC = BG =2GS = GS =S8N si AS = SC = ANCG
paralelogram = AN = GC; AN||GC; AG = NC, AG||NC

Fie G centru de greutate al triunghiuluia ABC = AG =2GR = GR = RM si BR = RC = BGCM
paralelogram = BM = GC; BM ||GC;BG =MC, BG”MC

Fie G centru de greutate al triunghiuluiaABC = CG =2GT = GT =TP si BT =TA—= AGBP
paralelogram = BP = GA; BP||GA; AP = BG, BG||AP =

AN = BM ; AN ||BM = ANMB paralelogram = 4B = MN (1p)
AP =CM;AP|CM = APMC ; paralelogram = AC = PM (1p)
CN = BP;CN||BP = BCNP paralelogram = BC = PN = ABC =aMNP(LLL) (1p)

2) Demonstram cd A4, = A,55 = Apse

In triunghiul 4 4BC, AR mediand = A, = A 4,

In triunghiul aBGC, GR mediand = A, = Agpe => A5 = Aye (1p)
BCT (lp

In triunghiul a4AGB ,GT mediand = A,;; = Ay = A0 = Agee (1p)

1 1
= Ay = Ayp = Ageyy = gAABC = §AMNP( aABC =aMNP).(1p)

Analog in triunghiul A4BC, CT medianda = A4,., = 4

3. Aflati numerele naturale a si b care verifica (a2 - 6) . (Sb2 +6b + 2) =2019.

Prof. George-Florin Serban, Brdila

Solutie:

2019=3-673,

b* =M, M, +1(1p)=5b"+6b+2=M,+1,M,+2(1p)=3|5b> +6b+2=3|a’ -6.(3p)
Avem doui cazuri. Dacd @ —6=3, a*—6=3=dad’=9=a=3, 5h’* +6b+2 =673, scriem in
baza 11 numarul 673=5-11°+6-11+2, deci b=11.(2p)

Dacid a* —6=2019,56* +6b+2=1>0+0+2 =2, fals. in concluzie a=3,b=11.



