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ClasaaVa

1. Fie A un numdr natural impar fixat. Aritati cd existd » numdr natural astfel incat n’ +nd s

fie patrat perfect.

Prof. Carmen si Viorel Botea, Brdila
Soluie:
n’+nd=n(n+A).FieA=2k+1, keN (Ip). Luam n=1+3+5+..+(2k—-1)=k*(3p).
Atunci n+A=1+3+5+...+(2k—1)+[ 2(k+1)—1]=143+5+...+(2%k—1)+(2k+1) =(k+1)" (2p) =
= n(n+A)=k* (k+1) =[k(k+1)] .(1p)

2. Consideram numerele naturale nenule x si y,x >y, cu proprietatea : diferenta patratelor lor

este un cub perfect si diferenta cuburilor lor este un patrat perfect. Stiind ca numerele sunt mai
mici decat 15, care este cea mai mare valoare posibild a lui x ?

(* * *)
Solutie:

Se observd cd 1<y<x<14 Avem x’-)’=rn’ si x'-y’=k*(1p). Atunci
¥-1=2%6"-3"=3;10"-6" =4%14°~13 =3'(4p). Dintre acestea 10°-6"=28" i

14° —13* # p*(1p) = valoare maximd a lui x este 10.(1p)

3. Determinati cate numere de forma abcd satisfac simultan conditiile:
1) ab—ba este patrat perfect.
2) ¢ +c¢=10-d

Prof. Daniela Tilinca, Braila



Solutie:

ab-ba =10a+b -(10b+a) = 9(a -b) . ab—ba este patrat perfect=> 9(a —b) este patrat
perfect = a — b este patrat perfect =>a—b e {0,1,4, 9}(1p)

a-b=0=>a=b=abe{l11,22,33,44,55,66,77,88,99)
a-b=1=>a=b+1=abe{21,32,43,54,65,76,87,98}
a-b=4=a=b+4=> abe{51,62,73,84,95)
a—b:9:a:b+9:>a:9,b:0,fals.(4p)
c+c=10-d;10-d <90=¢c’<90=>c<4
c=0=d=0

c=1= 2=10d (fals)

c=2=10=10d =d =1

c=3=30=10d =>d =3

c=4:>68=10d(fals)

= ab00 ; ab21 ; ab33 (lp)

ab €{11,22,33,44,55,66,77,88,99,21,32,43,54,65,76,87,98,51,62,73,84,95}

22 valori pentru ab=>22-3=66 valori pentru abcd (1 p)



